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ALGEBRE LINEAIRE  T.D.n°6

1- Valeurset vecteurspropresd’ une matrice.Applications.

_ 3 -4
a Calculez les valeurs propres de la matrice Azg 23 - On rappelle que les
a

vaeurs propres| de A sont données par I’équation : dét(A-l1 1)=0
b- Calculez les vecteurs propres de A - Soit V la matrice des vecteurs propres. On
détermine V par I'expression matricielle : (A-l 1)V=0 - Vérifiez que I'on peut
trouver 2 vecteurs propres V,(1,1) et V,(4,1) leur matrice correspondante étant
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c- Diagonalisez la matrice A en I'exprimant dans sa base de ses vecteurs propres:
Agiagmae=V " A V —on détermineratout d’abord V™' I'inverse de V' puis Agiagonae
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Vérifiez bien que A, ae = glol | E On rappelle que I'inverse d' une matrice A (carrée
e 2U
et réguliére) est :
(A _
_dét( A) ol ‘(A;) est lamatrice des cofacteurs transposée de A

Application : Elévation d’ une matrice a des puissances successi Ves.
a Elevez Agagonae ala puissance 8, par exemple. (ce qui revient a élever chague
terme de la matrice diagonale a cette puissance)
b. Revenir al'expression de A® en déterminant A=V (Agiagonae)® V™

2 —Systéme linéaire de 3 éguations a 3 inconnues.

On considére le systeme linéaire suivant :

2x+4y-7=-3 (D
X-y-27=-3 (2
X+5y+3z=6 (©))
eu &3
a Mettre le systéme linéaire sous forme d’ équation matricielle AX=B ou X = gyg et B= g— 33
8zg gég

b — Calculer la matrice X solution du systéme, par I’expression X= A™ B et vérifiez la solution en
remplacant X, y, z par leurs valeurs dans les équations (1), (2) et (3).
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